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Exercice 1 :

Soit £ =1{1,2,3,4,5,6,7} et soit les parties suivantes de F :

A=1{1,2,34) , B=1{4,56,7 , C={1,3,57 , D=1{23,4,56)
1) Déterminer (ANB)U (CND), (AUC)N(BUD)et (CgAND)NCr(BUC)
2) a) Est-ce que les ensembles B et D sont disjoints ? sont distincts ?

b) Méme question avec B et C.

Exercice 2 :

On considére les ensembles suivants :

A={1,2,5} , B:{{l,2},5} , C:{{1,2,5}} , D:{o,1,2,5,(2)} : E={5,1,2}
F

{2} . e={panehs) L oH= {50112}

1) Quelle sont les relations d’égalité ou d’inclusion qui existent entre ces ensembles ?

2) Déterminer le nombre d’éléments de chacun de ces ensembles.

3) Déterminer ANB, GUH, E\G.
)

4) Vérifier que A C D puis déterminer CpA.

Exercice 3 :
Soit F un ensemble et a, b et ¢ trois éléments de E.

1) Donner les éléments de #({a}), #({a,b,c}) et 2 (P ({a,b}))

2) Méme question avec & () et 22 (2 (D))

Exercice 4 :

Soient A et B deux parties quelconques d’un ensemble E.
1) Est-il vrai ou faux que (AN B) = Z(A)N X (B)?
2) Méme question pour (AU B) = Z(A) U Z(B).

3) A-t-on: P(A)=H(B) <= A=1B

Exercice 5 :
Soient A, B et C' trois parties d’un ensemble F non vide. En vous aidant d’un diagramme de Venn, répondre aux

questions suivantes :
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1) SAUB=AUC, at-on B=C?

2) SAUB=ANB, at-on A=B?

Exercice 6 :

Soit E un ensemble. Montrer que pour tout A € Z(FE) :
1) A=F < [VX € Q(E),AUXZE}

) A= [VXE@(E),AQX:V)]

Exercice 7 :

Soit £ un ensemble.
1) Montrer que : VA, B € #(E), AN(AUB)=AU(ANB)=A
2) Montrer que : VA, B,C € Z(E),

a) ANBC (AnC)uU(BNCg0O)

b) AU[BN(AUC)|=AU(BNC)

¢) (AUB=ANC) <= (BCAect ACQ)

Exercice 8 :
Soit E un ensemble et A, B, A’ et B’ des parties de E. Montrer que si A C B et A’ C B’ alors AUA’ C BUB'
et ANA'Cc BNB

Exercice 9 :

Soient E un ensemble et A, B € Z(E)

1) Montrer que : [3X € #(E), ANX =B| <= BCA

2) On suppose que B C A. Déterminer toutes les parties X de E pour lesquelles : AN X = B (On pourra
utiliser, apres Uavoir justifié, que pour tout X € Z(E), ona : X =X N (A U CEA))

Exercice 10 :

Soit E un ensemble. Soient A, B,C € #(E). Montrer que :
a) A\(BNC)=(A\B)U(A\C) d) (A\B)\C=(A\C)\(B\C)

b) AN(B\C)=(ANB)\ (ANC) e) (A\B)U(B\ A) = (AUB)\ (AN B)
¢) (ANB)\C = (4\C)N(B\C)

Exercice 11 :

Soient A, B et C' trois parties d’un ensemble E. Simplifier les expressions suivantes :
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a) (ANB)U (AN (CeB)n(CeC))U(AnCeBNCO).
b) (AUuBUCEC)NCNLeB.

Exercice 12 :

Soit E un ensemble non vide.
1) Soient A, B,C € Z(E). Montrer que :

[AchBmcetA\CcB\C} — ACB

2) Soient A, B € Z(E). Montrer que :

[VXe 2 (B), (A\X)U(X\A):(B\X)U(X\B)} “— A=8

Exercice 13 :
1) Déterminer A x B ou A ={1,2,3,4} et B = {3,4,5}
2) Dessiner les parties suivantes de £ = R? :

1,11 x 2,3, Ce(~1,1)) xCa(12,3) , Cexe(~L1]x[2,3]) {(a,b)ez2ya2+b2<4}

Exercice 14 :

Soient E et F' deux ensembles non vides, A et B deux parties de E, C et D deux parties de F.
1) Montrer que :
a) (AxC)U(BxC)=(AUB) xC.
b) (AxC)U(AxD)=Ax(CuUD).
2) Comparer (AUB) x (CUD) et (Ax C)U(B x D).
3) Démontrer que : (Ax C)N(Bx D)= (ANB)x (CND)

4) Déterminer en fonction de A, D et des complémentaires de A dans E et D dans F, le complémentaire de A x D

dans F x F.
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